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Diremos que X e Y s on e stadí s ti c a mente i ndep e ndi ent e s si y

sólo si

P [X ≤ x, Y ≤ y] = P [X ≤ x] · P [Y ≤ y]

o lo que es lo mismo,

FX,Y (x, y) = FX (x) · FY (y) .

De manera inmediata se sigue que esta expresión es equivalente a

fX,Y (x, y) = fX (x) · fY (y) ,

donde fX,Y (·), fX (·) y fY (·) son dpf o mpf.
La interpretación del hecho de que dos v.a. sean estadísticamente independientes es

que el comportamiento de una no tiene ningún efecto sobre la otra y viceversa. Cabe

preguntarse en ese caso, qué sentido tiene una distribución condicionada de una variable

a otra que no guarda ninguna relación con ella. Vamos a comprobarlo calculando las

distribuciones condicionadas de v.a. estadísticamente independientes:

fX|Y=y (x) =
fX,Y (x, y)

fY (y)
=
fX (x) · fY (y)

fY (y)
= fX (x) ;

es decir, el comportamiento aleatorio de una v.a. condicionada al valor de otra que

es estadísticamente independiente de ella (descrito mediante la función fX|Y=y (x)) es

completamente igual que si no se condiciona a dicho valor (descrito por la función

fX (x)).

Ejemplo 4.8 Sea el vector (X,Y ) con dpf conjunta

fX,Y (x, y) =

 24xy si x, y ≥ 0 y x+ y ≤ 1
0 en otro caso

.

La dpf marginal de X :

fX (x) =

Z 1−x

0
24xy · dy = 12x (1− x)2 si 0 ≤ x ≤ 1


