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uniones e intersecciones de conjuntos del tipo (−∞, x], que son la base de la σ−álgebra
de Borel.

2.2 Función de distribución. V.a. discretas y continuas

2.2.1 Función de distribución

Dada una variable aleatoria X, sobre un espacio probabilístico con fun-

ción de probabilidad P [·], se define su función de distribución (a partir
de ahora cdf, por cumulative distribution function) como

F : R→ R
x→P [X≤x]

Es decir, dado cualquier valor real x, definimos la cdf como la probabilidad de

todos los sucesos cuyos valores de la v.a. quedan por debajo de x. Obsérvese que

se está utilizando implícitamente el hecho de que la v.a. es una función medible, de

manera que es posible calcular la probabilidad de los conjuntos [X ≤ x], ya que éstos
pertenecen a la σ−álgebra sobre la que la función de probabilidad está definida.

Vamos a dar las propiedades fundamentales de toda cdf :

Proposición 2.1 Sea F la cdf de una v.a. X. Entonces:

1. limx→−∞ F (x) = 0.

2. limx→∞ F (x) = 1.

3. F es creciente.

4. F es continua a la derecha.

Demostración. Es trivial considerando la definición de cdf (Para más detalles,

Papoulis (1991) 69-71).

Nótese que la interpretación de la cdf es la de la curva que acumula la probabilidad

de la variable aleatoria; de ahí que también se le conozca como curva acumulativa.


